JINEVIERIE



https://learningapps.org/watch?v=p1ho38g9n24

Opseg | povrsina
kruznog vijenca

K. Markovi¢, prof. matematike



Ponavljanje

Koncentricne kruznice su kruznice koje imaju zajednicko srediste.

Dio ravnine izmedu dviju koncentricnih kruznica je kruzni vijenac.

koncentricne
kruznice —

kruzni vijenac

Kruzni vijenac u Geogebri



https://www.geogebra.org/m/gr8sx4tb

Sto ¢emo danas nauditi?

Uvodni primjer A

Gospodin Zrinko zeli posijati travu na povrsinu oblika kruznog vijenca.
Na kruznom vijencu duljina promjera manjeg kruga iznosi 2 m, a veceg 8 m.

Ako na svaki m? treba posijati 6 grama sjemena trave, koliko

sjemena treba pripremiti gospodin Zrinko za sijanje?

Zadatak cemo rijesiti na kraju sata.




Uvodni primjer - Cvjetnjak

Gospoda Durda zeli obrubiti cvjetnjak u svom vrtu.
Cvjetnjak ima oblik kruznog vijenca cCija duljina

polumjera manjeg kruga iznosi 5 dm, a veceg 11 dm.
Kolika je duljina ruba cvjetnjaka?

Da bi se saznala duljina ruba potrebno izracunati
opseg manjeg i veceg kruga te ih zbrojiti.

0, =2-5-T op=2-11-m 0 = Oy t Oy
o.. =10 -3.14 oy =22-3.14 0=69.08+31.4
m .

oy = 69.08 dm o=100.48dm
0, =31.4dm

Duljina ruba cvjetnjaka iznosi 100.48 dm.



Opseg kruznog vijenca

Rir-duljine polumjera koncentri¢nih kruznica

0 = 2Rt + 2r1t
0 =21nt(R+r)

Opseg kruznoga vijenca je zbroj opsega veceg i manjeg kruga.




Primjer 1.

Nacrtaj dvije koncentricne kruznice s polumjerima duljina 3.5cm i 5 cm.

lzraCcunaj opseg kruznog vijenca kojeg Cine navedene dvije kruznice.

R=5cm
r=3.5cm

o="7?

o0 =2Rm+ 2rm
0 =21(R + 1)
o = 21(5 + 3.5)

o=2-3.14-8.5
o0 =53.38cm



Uvodni primjer — Mirkin kruzni vijenac 5 fEre fEres AR

Mirka je iz kolaz papira izrezala krug promjera 20 cm.
Zatim je iz tog kruga izrezala koncentri¢an krug promjera 8 cm.

Koliki je opseg Kolika je povrsina

kruZznog vijenca kruznog vijenca
koji je Mirka koji je Mirka

: : -
izrezala? izrezala:




Uvodni primjer — Mirkin kruzni vijenac PokusSajmo rijesiti uvodni primjer

Mirka je iz kolaz papira izrezala krug promjera 20 cm.
Zatim je iz tog kruga izrezala koncentrican krug

promjera 8 cm. Koliki je opseg, a kolika povrsina
kruznog vijenca koji je Mirka izrezala?

D =20cm
d=8cm

*»*R=10cm
> r=4cm

? P=R? . m—71% -1
?

(0]
p
P=10%2 - mt—4%- -1 Ig

0 = 2Rmt + 211

o=Dn+dn P=100-3.14—-16-3.14

o = (20 +8) P =314 — 50 24 Opseg kruznog vijenca kojeg je
o=T -28 o o

0= 8792 cm P =263.76 cm> Mirka izrazala iznosi 87.92 cm,

a povrdina 263.76 cm?.



Povrsina P kruznoga vijenca

r - duljina polumjera manjeg kruga

R - duljina polumjera veceg kruga

P=R*’Tt—r*’n

P=(R*—1%) - m

Povrsina kruznoga vijenca je razlika povrsine kruga veceg

polumjera i povrsine kruga manjeg polumjera.




Primjer 2.

Kolika je povrsina kruznoga vijenca kojeg odreduju koncentricne

kruznice s polumjerima duljine5cmi 7 cm?

R=7cm P=(R*-1%) m
I =5cm
" P = (72-5%) - m

P = (49 — 25) - 3.14
P=24-3.14
P = 75.36 cm?



Primjer 3.

Duljine dviju koncentricnih kruznica iznose 12.56 dm i 28.26 dm.

Kolika je povrsina kruznog vijenca izmedu ta dvije kruznice?

Sjeti se: Duljina kruznice je opseg kruga istog polumjera.

OV — ZRT[
0, = 12.56 dm
oy = 28.26 dm 28.26 = 2Rm
P=7 0 = Orm 28.26 _p
" 2.314
12.56 = 2rm R=45 dm
12.56
=7r
2-3.14

r=2 dm

P=(R*°-1r*) m

P =(4.5*-2%)-m

P =(20.25—-4)-3.14
P =51.025 cm

P ~51.03 cm



Zadatak 1. (Uvodni primjer A) Vratimo se na uvodni primjer A

Gospodin Zrinko zeli posijati travu na povrsinu oblika kruznog vijenca.
Na tom kruznom vijencu duljina promjera manjeg kruga iznosi 2 m, a veceg 8 m.

Ako na svaki m? treba posijati 6 grama sjemena trave, koliko sjemena treba
pripremiti gospodin Zrinko za sijanje?

D=8m *R=4m

d=2m “r=1lm S=P-6g/m*

p=7?

52 P=(R*-1%) m 5=47.1-6

— 2 2

S — potrebna koli¢ina sjemena P = (4 -1 ) ' S=282.6 g
P=(16—-1) S~283g
P=15‘n
P=15-3.14

Gospodin Zrinko treba 283 g sjemena trave.
P =47.1 cm?



Zadatak 2.

Koliki je opseg, a kolika povrsina crvenog dijela kruznog toka na slici?

Promjer velike kruznice iznosi 6 m, a manje 4 m.

D=6m R=3m

d=4m r=2m

o="7

P=?

0 = 2RTt + 2rm P=(R*-r%) - m
o= Dmn+dm P=(32—22)°T[
o = 1(6 +4)

o =T -10 P=(9-2)-m
o= 3.14 -10 P=7-3.14

o=314m P =21.98 m?



/adatak 3.

Kolika je povrsina rezne ploce kutne brusilice potrosena ako je

promjer prije upotrebe iznosio 18 cm, a nakon upotrebe 15.4 cm?

D =18 cm > R=9cm
d=15.4cm > r="7.7cm
p=2?

P=(R*-1r*) =
P=(9°-7.7")m
P=(81-59.29) n
P=21.71-3.14

P =68.1694 ~ 68.17 cm?

Povrsina rezne ploce kutne brusilice koja je potrosena iznosi 68.17 cm?.



IZLAZNO PONAVLJANJE

Odigraj Escape room i

ponovi danasnje gradivo.



https://view.genial.ly/65f201fc68d943001449fff7/interactive-content-opseg-i-povrsina-kruznog-vijenca-escape-room
https://giochidatavolotop.com/escape-room-gioco-da-tavolo/
https://creativecommons.org/licenses/by-sa/3.0/

Opseg i povrsina
kruznog vijenca - vjezba

K. Markovi¢, prof. matematike



LISTIC

SA
ZADACIMA

Opseg i povrsina kruZznog vijenca Listic

1. Izracunaj opseg i povrsinu kruznog vijenca omedenog kruznicama duljina polumjera:
a) 3dmi8dm b)3.2cmi2.5cm c)3cmildm

2. Duljine dviju koncentricnih kruznica iznose 18.84 dm i 21.98 dm. Koliki je opseg, a kolika pcwrsma
kruznog vijenca izmedu ta dvije kruznice?

3. Izracunaj povrsinu gramofonske ploce ciji je promjer 30 cm, a promjer rupe je 13 cm.

4. Marija dizajnira kruzni vijenac za skolski projekt.
Ako je vanjski opseg vijenca 62.8 cm, a unutarnji opseg 37.68 cm,

kolika je povrsina kruznog vijenca?

5. Vrt ima cvjetnjak u obliku kruznog vijenca s unutarnjim polumjerom od 6
metara i vanjskim polumjerom od 10 metara. Kolika je povrsina vrta
prekrivena cvjetnjakom?

6. Mia na svom zidu slika kruzni vijenac. Unutarnji opseg vijenca iznosi 18.84 cm, a vanjski opseg 47.1 cm.
Kolika je povrsina kruznog vijenca koji Mia slika?
K. Markovic, prof. matematike





https://quizizz.com/join?gc=75190283

LISTIC ZA DOMACU zZADACU

Opseg i povriina kruZnog vijenca DOMACA ZADACA

1. Izracunaj opseg | povrsinu kruznog vijenca omedenog kruZnicama duljina polumjera:
a) 5mi9m

b)2.8cmil3cm

c)15dmi2m

2. Duljine dviju koncentricnih kruinica iznose 21.98 cm i 37.68 cm. Koliki je opseg, a kolika

povriina kruinog vijenca izmedu ta dvije kruinice?

3. Mirko e iz kartona izrezao krug promjera 17 cm. Zatim je iz tog kruga izrezao njemu

koncentrican krug promjera 8 cm. Kolika je povrsina kruznog vijenca kojeg je Mirko izrezao?



